ARITMÉTICA 


Tema: Teoría de Divisibilidad | 
Docente: Fernando Inga 
Mendizábal 


DIRIGIDA 1 


¿Cuántos números de 3 cifras son 
divisibles entre 3 y 5, pero no entre 8? 


A) 30 B) 45 C) 60 
E) 25 


RESOLUCIÓN: 
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DIRIGIDA 2 


RESOLUCIÓN: 


¿Cuántos números desde 300 hasta Se Hhene Ass vul merg s ce Sermnan en Cta © e 


2000, que terminan en cifra 8, no son 


divisibles entre 6? 


A) 102 [B) 113] 
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DIRIGIDA 3 


Al dividir el número Zabc entre 17, 
Se obtiene como residuo 15. Calcule el 
menor entero positivo que se debe 


sumara abc2 para que sea divisible 
entre 17. 


A) 2 B)5 C)7" 
E) 13 


RESOLUCIÓN: 
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DIRIGIDA 4 


Un ganadero agrupa su ganado de 7 en 
7, sobrándole al final 2 animales. Pero 
si lo agrupa de 9 en 9 o de 11 en 11, al 
final le faltarían 4 y 2 animales, 
respectivamente, para formar un nuevo 
grupo. Halle la mínima cantidad de 
animales que puede tener dicho 
ganadero si esta cantidad es de cuatro 
cifras. 


B) 1520 C) 1200 
E) 2320 


D) 1520 


RESOLUCIÓN: 
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DIRIGIDA 5 RESOLUCIÓN: 


¿Cuántos términos de la siguiente ce see. (2 < ra vena, Prog lost a; A A beat 
sucesión son divisibles entre 6? 
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DIRIGIDA 6 RESOLUCIÓN: 
Si se cumple que Sehene: 


2x ab2 + 4 x ab2 + 6x ab2 +...+32x ab2 = 442 7.6087. + Hua t G. dbl H- -+72 4.ab2=4ua (ŠZ) 


¿cuántos valores toma ab ? 
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DIRIGIDA 7 


Calcule el residuo por exceso luego de 

dividir la expresión 

25579 3.16" *1-.2013-9 E 15y4*" 
entre 13. Considere que nes entero 
Positivo. 


A) 6 B) 2 C)3 
(5)9 


RESOLUCIÓN: 
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DIRIGIDA 8 
Si 


= c 25 
abc. =74+6 = 3-1 
—— | C 

abc“ =7+2 

— © 

abc =7+5 


Calcule el residuo de dividir abc 
entre 7. 


A) 1 B) 2 [c) 3] 
D) 4 


E) 5 
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RESOLUCIÓN: 
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SÍGUENOS: (P 


Dirigida 1 
¿Cuántos números de 3 
cifras son múltiplos de 6? 


150 B)151 C)152 
D)153 E)154 


Resolución 


Piden: la cantidad de números que cumplen la condición dada. 
Del problema tenemos: 


abc = i Por cada valor entero de k hay un valor para abc 


6 
== 
6k 
Luego se tiene: 100 < abc < 999 i 100 x 6k < 999 
16,6.. k < 166, 
Y 


17; MOL 9; ..; 166 
M 


150 números 


Por lo tanto, hay 150 números que cumple la condición. 


ACADEMIA 


Dirigida 2 Resolución 
¿Cuántos términos de la Piden: la cantidad de términos que son múltiplos de 7. 
siguiente sucesión son Del problema tenemos: 
múltiplos de 7? o 
18+1,18+2,18+3, ...,18+315 19; 20; 21; ..; 333 ` m = 7, 19 < m < 333 
m | Tk 19 < 7k < 333 
A)41 B)42 C)43 T 
D)44 Js Los valores de m 27. Sk É 475.. 
dependen de los Y 
valores enteros 3; 4; 5; ...; 47 
de k. | 


45 números 


Otra forma: | La sucesión numérica tiene 315 términos de los cuales la cantidad de 
términos múltiplos de 7 es: 


Por lo tanto, hay 45 números múltiplo de 7. Clave E 


ACADEMIA 


Dirigida 3 
¿Cuántos números de 4 


cifras son 17 y terminan en 
2? 


A)55 B)54 53 
D)52 E)51 


Resolución 


Piden: la cantidad de nůmeros můltiplos de 17 con la condición indicada. 
Del problema tenemos: 


abc2 = 17 Por cada valor entero de k =...6 hay un valor para abc2 
y + 
17k 
Luego se tiene: 1002 x abc2 < 9992 i 1002 x 17k x 9992 


589.. < k x 587,7.. 
Y 
66; 76; 86; ..; 286 


53  nümeros 


Por lo tanto, hay 53 nümeros que cumple la condición. 


ACADEMIA 


Dirigida 4 
¿Cuántos números de 4 


cifras de la base 6, no son 
múltiplos de 8? 


A)1080 B945  C)135 
D)134 E)215 


Resolución 


Piden: la cantidad de números de base 6 con las condiciones dadas. 
Del problema tenemos: 


abcdg: 10005; 10015; 10025; ..; 55556 j Hay 1080 nümeros. 


Para hallar la cantidad de nümeros que si son mültiplos de 8 tenemos: 


1080 
——— = 135 Números. 
8 
Para la cantidad de nůmeros gue no son můltiplos de 8 se tiene: 


Total Son múltiplos de 8 No son múltiplos de 8 
1080 - 135 = 945 


Por lo tanto, la cantidad de números pedidos es 945. 


Clave B 


ACADEMIA 


Dirigida 5 Resolución 


Si Piden: el valor de a +b +c +d. 


ab — 31; nq d 7, 
t d. 


Del problema tenemos: 
calcule a 4 b t c c 


ab - 31 bc = 19 cd = 17 
wm Roa m 
A, ZU 4 438! 34 
r-" 658 f Too 51 
o 76 BY ss 
95 `` 85! 
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Porlotanto, a+b+c+d = 25 


Clave E 


ACADEMIA 
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Dirigida 6 
¿Cuántos números de 3 


cifras de la base 7 son de 
laforma:5 + 2? 


59  B)58 C)57 
D)52 E)51 


Resolución 


Piden: la cantidad de numerales con las condiciones dadas. 
Del problema tenemos: 


abc, = 5 + 2 j Por cada valor entero de k hay un valor para abc, 


5k 
Luego se tiene: 100, < abc, < 666, i 49 < 5k+2 < 342 
49 342 47 < 5k < 340 
94 < k < 68 
Y 
E Md, 12, ..; 68 


59  nümeros 


Por lo tanto, hay 59 números que cumple la condición. 


Clave A 


ACADEMIA 


Dirigida 7 
Sabiendo que 48 = ab + 3. 


Determine cuántos nůmeros 
de la forma acd existen. 


AJ25  B)36  C)16 
pf E)49 


Resolución 


Piden: la cantidad de numerales de la forma acd;. 
Del problema tenemos: 


48 = ab +3 j 45 — ab j ab Es un divisor de 45 


Divisores de 45: 1; 3 5; 9; 15; 45 j ab: 15 o IX 


Luego a C da 
yyy 
10 0 
1 1 Por lo tanto, hay 9 numerales 
2 2 de la forma pedida. 
1x3x3 = 9 


ACADEMIA 


Dirigida 8 

La cantidad de tornillos 
(T) que tiene Dina es un 
nůmero de cuatro cifras 
que empieza en 5 y 
termina en 4. Además, si 
los empaca de 17 en 17 le 
sobrarían 15 tornillos. 
¿Cuántos valores puede 
tomar T? 


A)5 Bf C)7 
D)8 E)10 


Resolución 


Piden: la cantidad de valores que puede tomar T. 


Del problema tenemos que: T = 5ab4 = 17 + 15 
` 7 
17% 
Los valores de T dependen de mid 
` 7 
los valores enteros de k. „9 


Luego se tiene: 5004 < 5ab4 < 5994 y 5004 < 17k+15 < 5994 


4989 < 17k < 5979 
293,4.. < k < 351,7... 
y 


297; 307; 317; 327; 337; 347 


6 nümeros 


Por lo tanto, hay 6 números que cumple la condición. 


ACADEMIA 


Problema 9: 


De los 900 primeros nůmeros enteros 
positivos, ¿cuántos de ellos serán 
múltiplos de 5 y de 3, pero no 
múltiplo de 4? 

A) 15 Pf45 C)60 D)30 E)50 


Resolución: 


Piden: La cantidad de números múltiplos de 5 y de 3, pero no múltiplo de 4. 


Se tiene: 4. 2: 3. 4. 5; 6,......; 900 


VÁ 5 y 3 <> 1 
fe - o p Erha 900 
p - 15 Y Múltiplos de 15: => = 60 
= 15 


Y” Múltiplos de 60: 299— 15 


o 


6 
Se observa: X + 15 = 60 


X=45 


Por lo tanto, la cantidad pedida es 45. 


Clave: B) D 


Problema 10: 
¿Cuántos numerales de 3 cifras del 
sistema nonario cumplen que al 
dividirlos entre 11 dejan un residuo 
por exceso 8? 


A)49 B)54 Of58 D)60 E)56 


Resolución: 
Piden: La cantidad de numerales de 3 cifras del sistema nonario, que al dividir 
entre 11 dejan residuo por exceso 8. 


Sea el numeral abca. 


(=) === Beresemos abc como un múlilo de 13, menos. 
CES 

E 

B 


— abc = 11 -8— abc, = 11k - 8 


Sabemos: 92 < abco < 93 => 81<11k-8 < 729 


89 < 11k < 737 
8,..€k «67 
Así tenemos: 
k:9; 10; 11; 12; ...; 66 
58 valores 


Por lo tanto, cantidad de numerales de 3 cifras de la base 9 que cumplen es 58. 


Clave: C) W 


Problema 11: 

¿Cuántos números de tres cifras 
existen, talque al ser divididos entre 6; 
8 y 9; generan un mismo residuo no 
nulo? 

A) 48 B)65 2160 D)13 E)12 


Resolución: 


Piden: Cantidad números de tres cifras. 


Sea el numeral de tres cifras, abc, tal que: 


6+r 
abc "obe Se observa que: r « 6 


9+r 
Así tenemos: r = 1— abc = 72 + 1—9 12 números 
. r — 2 abc = 724 2——9 12 números 
abc = 724r r = 3— abc = 72 + 3—— 12 números 


T = 4— abc = 72 + 4— 12 números 
r = 5—» abc = 72 + 5—> 12 números 


Por lo tanto, en total existen 60 números que cumplen con la condición . 


Clave: C) : 


CÉSAR 
VALLEJO 


Problema 12: 

Sea la sucesión: 

11; 20; 31; 44; 59 ;...; 9995 ¿Cuántos 
de sus términos terminan en la cifra 4 
al representarlos en el sistema de la 
base 13? 


A)10 B)11 C)12 pf14 E)9 


Resolución: 
Piden: Cantidad de términos gue terminan en la cifra 4. 


Se tiene: 


C =A 11 20 31 44 59 ... 9995 
SANAN UND LU, ES 
+ B =7 9 11 13 15 CES 
XAÑASÓA M < 
2A = 2 2 2 m— 


término general = n? + 6 x n + 4———» n:1;2;3;4;...;97 
n2+6xn+4 =13+4 


n=13  n:13:26;39:52:65:78:91 
o T 
—> nx(n+6) — 13 V 7 valores 
n+6=13 n:7;20;33; 46; 59; 72; 85 
E O 


7 valores 


Clave: D) 


Por lo tanto, la cantidad de términos es 14. 


ACADEMIA 


